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§3.2 ���???êêê
���!!!;;;���???ØØØ������ÑÑÑ´́́���¼¼¼êêê���EEECCC���???êêê©©©

3.2.1 ���???êêê

½½½ÂÂÂXXXeee???êêê���±±±. z0���. ¥¥¥. %%%. ���. ���. ???. êêê. µµµ
∞∑

k=0

ak(z− z0)k = a0 + a1(z− z0) + a2(z− z0)2 + · · · , (3.2-1)

ÙÙÙ¥¥¥§§§z0, a0, a1, a2, · · · ÑÑÑ´́́EEE~~~êêê©©©

ªªª(3.2-1)������������¤¤¤������???êêê

|a0| + |a1||(z− z− 0)| + |a2||(z− z0)2
| + · · · + |ak||(z− z0)k

| + · · ·(3.2-2)

3.2.2 ÂÂÂñññ���ÚÚÚÂÂÂñññ���»»»

ddd���äää������???êêê���'''. ���. ���. OOO. {{{. —d’Alembert ���. OOO. {{{. §§§½½½. ���. ���. ���. OOO.
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{{{. §§§UUU. 


. (((. ½½½. ???. êêê. (3.2-2)���. ÂÂÂ. ñññ. 555. ©©©

1. '''������OOO{{{

XXXJJJ
~

lim
k→∞

|ak+1||z− z0|
k+1

|ak||z− z0|
k
= lim

k→∞

∣∣∣∣ak+1

ak

∣∣∣∣ |z− z0|

=

{
< 1, (3.2-2)ÂÂÂñññ§§§(3.2-1)ýýýéééÂÂÂñññ,
> 1, (3.2-2)uuuÑÑÑ§§§(3.2-1)uuuÑÑÑ.

---
~

R = lim
k→∞

∣∣∣∣ ak

ak+1

∣∣∣∣ , (3.2-3)

KKK
~

|z− z0| < R , (3.2-2)ÂÂÂñññ§§§(3.2-1)ýýýéééÂÂÂñññ, (3.2-4)
~

|z− z0| > R , (3.2-2)uuuÑÑÑ§§§(3.2-1)uuuÑÑÑ. (3.2-5)
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XXX±±± R ���»»»£££z0������%%%¤¤¤������ CR§§§KKK333���SSSªªª(3.2-2)ÂÂÂñññ§§§
ªªª(3.2-1)ýýýéééÂÂÂñññ§§§333���			ªªª(3.2-2)ÚÚÚ(3.2-1)þþþuuuÑÑÑ©©©ùùù���������¡¡¡������
???êêê���ÂÂÂ. ñññ. ���. §§§���»»» R ¡¡¡���ÂÂÂ. ñññ. ���. »»». ©©©333���±±±þþþ§§§���???êêê���ÂÂÂñññ���¹¹¹
III���ÀÀÀäääNNN���¹¹¹äääNNN©©©ÛÛÛ©©©

3.2.3 ���������OOO{{{

XXXJJJ
~

lim
k→∞

k
√
|ak||z− z0|

k =

{
< 1, (3.2-2)ÂÂÂñññ§§§(3.2-1)ýýýéééÂÂÂñññ,
> 1, (3.2-2)uuuÑÑÑ§§§(3.2-1)uuuÑÑÑ.

���AAA///§§§ÂÂÂñññ���»»»½½½ÂÂÂ���

~

R = lim
k→∞

1
k√
|ak|
. (3.2-6)

éééuuu���»»» R1 < R ������SSS§§§???êêê(3.2-1)ýýýééé���������ÂÂÂñññ©©©



• First • Prev • Next • Last • Go Back • Full Screen • Close • Quit

§3.2. �?ê 12/54

3.2.4 ~~~
~

~~~¬¬¬¦¦¦���???êêê 1+ t + t2 + · · · + t k + · · · ���ÂÂÂñññ���§§§t ���EEEêêê©©©

)))µµµdddªªª(3.2-3)¦¦¦ÂÂÂñññ���»»»µµµ

R = lim
k→∞

∣∣∣∣ ak

ak+1

∣∣∣∣ = 1.

ÏÏÏddd§§§ÂÂÂñññ���´́́±±± t = 0������%%% R = 1������»»»������§§§ÂÂÂñññ���SSSÜÜÜ���±±±

LLL«««��� |t| < 1©©©

ddd~~~���???êêê´́́AAAÛÛÛ???êêê§§§úúú'''��� t§§§¤¤¤±±±ccc n + 1 ������ÚÚÚ���
n∑

k=0

kk = 1+ t + t2 + · · · + tn =
1− tn+1

1− t
.

ÏÏÏ |t| < 1§§§KKK

lim
k→∞

n∑
k=1

t k = lim
k→∞

1− tn+1

1− t
=

1
1− t

.
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===333ÂÂÂñññ���SSS§§§���???êêê���ÚÚÚ��� 1/(1− t)§§§

1+ t + t2 + · · · + t k + · · · =
1

1− t
, (|t| < 1). (3.2-7)

~

~~~­­­¦¦¦���???êêê 1− z2 + z4 − z6 + · · · ÂÂÂñññ���§§§z���EEECCCêêê©©©

)))µµµrrr z2 PPP��� t§§§???êêêÚÚÚ===!1− t + t2 − t3 + · · ·§§§XXXêêê���OOO���
±1§§§AAA^̂̂ªªª(3.2-3) ¦¦¦ t ²²²¡¡¡þþþ���ÂÂÂñññ���»»»

R = lim
k→∞

∣∣∣∣ ak

ak+1

∣∣∣∣ = 1.

z ²²²¡¡¡þþþ���ÂÂÂñññ���»»»��� R=== 1©©©ÂÂÂñññ������SSSÜÜÜ���±±±LLLããã��� |z| < 1©©©

���~~~���´́́AAAÛÛÛ???êêê§§§úúú'''��� −z2©©©333 |z| < 1 ���^̂̂���eee§§§NNN´́́¦¦¦ÑÑÑ
ùùù���AAAÛÛÛ???êêê���ÚÚÚ���

1− z2 + z4
− z6 + · · · =

1
1+ z2, (|z| < 1). (3.2-8)
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3.2.5 ÅÅÅ���ÈÈÈ©©©ÚÚÚÅÅÅ���¦¦¦���
���???êêê(3.2-1)333ÂÂÂñññ���SSSýýýééé���������ÂÂÂñññ§§§333������������   ���������

±±± CR1 þþþ������ÂÂÂñññ©©©ÏÏÏddd§§§���???êêê(3.2-1)���±±±÷÷÷ CR1 ÅÅÅ���ÈÈÈ©©©ÚÚÚ¦¦¦
���©©©

1. ÈÈÈ©©©

^̂̂ ζ ���OOO(3.2-1)���CCCþþþ z§§§ÙÙÙÚÚÚ^̂̂ w(ζ) LLL«««§§§KKK

w(ζ) = a0 + a1(ζ − z0) + a2(ζ − z0)2 + · · · . (3.2-9)

^̂̂ 1
2πi

1
ζ−z ¦¦¦±±±þþþªªªüüü>>>§§§¿¿¿÷÷÷ CR1 ÈÈÈ©©©
1

2πi

∮
CR1

w(ζ)
ζ − z

dζ =
1

2πi

∮
CR1

a0

ζ − z
dζ +

1
2πi

∮
CR1

a1(ζ − z0)
ζ − z

dζ + · · ·

���¼¼¼êêê333 CR1 SSS´́́)))ÛÛÛ���§§§ddd Cauchy úúúªªª(2.4.3)§§§���
1

2πi

∮
CR1

w(ζ)
ζ − z

dζ = a0 + a1(z− z0) + a2(z− z0)2 + · · ·
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ùùù. ´́́. `̀̀. §§§���. ???. êêê. (3.2-1)���. ÚÚÚ. ���. ±±±. LLL. ���. ëëë. YYY. ¼¼¼. êêê. ���. £££. µµµ. ÈÈÈ. ©©©. §§§


. ëëë. YYY. ¼¼¼.
êêê. ���. £££. ´́́. ÈÈÈ. ©©©. ���. 333. ÈÈÈ. ©©©. ÒÒÒ. eee. ¦¦¦. ���. ???. ¿¿¿. õõõ. ggg. §§§½½½. ===. ´́́. ))). ÛÛÛ. ¼¼¼. êêê. ©©©ùùù. ���. §§§
���. ???. êêê. ���. ÚÚÚ. 333. ÂÂÂ. ñññ. 			. ���. SSS. ÜÜÜ. ´́́. ))). ÛÛÛ. ¼¼¼. êêê. §§§333. ÂÂÂ. ñññ. ���. SSS. ØØØ. ���. UUU. kkk. ÛÛÛ. :::. ©©©

w(z) =
1

2πi

∮
CR1

w(ζ)
ζ − z

dζ

2. ���êêê

333ÂÂÂñññ���SSS§§§???êêê(3.2-1)´́́)))ÛÛÛ���§§§������¦¦¦���???¿¿¿ggg£££���¤¤¤

w(n)(z) =
n!
2πi

∮
CR1

w(ζ
(ζ − z)n+1dζ

= a(n)
0 + [a1(z− z0)](n) + [a2(z− z0)2](n) + · · · .
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